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Sur le rang d’un nombre premier.

oit la base a résidu quadratique du nombre premier
S impair p, nous avons récemment démontré, M. Rascu
et moi'!, que le rang de p par rapport 4 la base a est
diviseur de p—1.

Plus tard nous avons poussé un peu plus loin nos re-
cherches sur le rang des nombres premiers, et M. Rascu
a démontré le théoréme intéressant:

I. Soit r le rang du nombre premier impair p,
par rapport & la base a, qui n’est pas multiple de

p, on aura, quels que soient du reste a et p,

a

1) p—<~> =0 (mod r),
p
ol <E) désigne, comme ordinairement, le symbole
de LIZSGENDRE.
En appliquant, avec certaines modifications, la dé-
monstration de M. RascH, nous partons des formules de

LAGRANGE
=2
A = pP\d*B* 4L
P 2s
5=0
Bp — -—.—< p asB2ls—|—1A111—2s—1,
; ; \2s-F1
s=0 . .

1 Voir I’article XV de mon Mémoire: Recherches sur les équations
de LAGRANGE.

1%‘-
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et en déduisons les congruences

(2) A, =41 =4, (mod p)
p—l a

(3) B,=a®p= <;>Bl (mod p).

Posons ensuite, dans l'équation de FERMAT ayant la
base a,
4) Al —aB! = (—1)°,
les formules d’addition de LAGRANGE
A, , = (——I)E(AlAp—aBpr), B, , = (— I)E(AIBP—BlAp)
ApJHL = AIAP—}— aBpr, Bp+1 = AlBP-{—BiAP
donnent immeédiatement, en vertu de (2) et (3),
G A= (A%—(ﬁ) aB%) (mod p)
(6) | B, , = —1)6(1 —<%>) A/B;, (mod p)

a

) 4, = A+ <E>aB§ (mod p)
. a
(8) BP+1 = (1 +<a>) AlBl (mOd p).

Soit maintenant a résidu de p, savoir

g-r

il résulte, en vertu de (5) et (6),

(9) 4,,=1 (mod p)

(10) B, ,=0 (modp),

et la derniére de ces deux congruences donnera immé-
diatement '

(11) p—1=0 (mod r).

Soit, au contraire, ¢ non-résidu de p, savoir
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les congruences (7) et (8) donnent de méme

(12) 4,, = (D" (mod p)
(13) B,,=0 (modp),

de sorte que Von aura ici

(14) p+1=0 (mod r).

Et il est évident que les deux congruences (11) et (14)
donnent immédiatement le théoréme I. ‘

Or, il est possible de compléter les résultats ainsi ob-
tenus.

A cet effet, partons de la formule

2an,, = Azﬂ——(——l)'“s,
ot w est un positif entier quelconque, tandis que & est
Iexposant défini par la formule (4), nous aurons immé-

diatement, en vertu de (9) et (12), et en posant respective-

ment 2p = p—1, 24 = p+1,
p—l
(15) 2aBp1=1—(1)* * (mod p)
2

1
(16) 2a Bt = (ﬂ)ﬂ—(~1)p7€ (mod p),
9 .

et la congruence (15) donnera immédiatement la propo-
sition:

II. Soit a une base de seconde espéce, ou soitp
de la forme 4k+4+1, on aura toujours

a7) p;l =0 (mod r),

de sorte que le rang de p est une aliquote de p— 1.
Quant a la congruence (16), elle se présente aussi sous

la forme
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—1
(18)  2aBin = (—1)8(1——(—1)&2_8) (mod 1),

ce qui donnera cette autre proposition, analogue a la
précédente:

III. Soit a une base de seconde espéce, ou soit
p de la forme 4k+1, on aura toujours

(19) f# =0 (mod 1),
de sorte que le rang de p est une aliquote de p+ 1.

Cela posé, il est évident que la valeur maximum p—1
ou p+1 du nombre premier p est toujours exclue, a moin
que la base ne soit de premiére espéce et le nombre pre-
mier p soit de la forme 4%+ 3.

On voit immédiatement que le théoréme III, p. 65 de mon
Mémoire susdit, n’est pas démontré, parce que la remarque
jointe a ce théoréme est erronée, et il est facile de voir
que le théoréme susdit est faux, car le nombre premier

239 = 45943
est, par rapport 4 la base 2, du rang 14, et 'on aura
238 = 14-17.

Mais quoi qu’il en soit, il existe des nombres premiers
p du rang pd4 1.

Soit par exemple @ = 2, 7 est du rang 6, 11 du rang 12.

Dans larticle qui suit, nous avons a démontrer des
propriétés interessantes des nombres premiers du rang
maximum.
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IL.
Sur les nombres premiers du rang maximum,

Les nombres premiers du rang maximum, par rapport
A un certaine base a, jouent un réle assez important pour
les équations de Lagrange ayant la base a, ce qui est mis
en pleine lumiére par les théorémes suivants:

I. Supposons que le nombre premier p, du rang
p—1 par rapport alabase a, ne divise pas le para-

metre o, les deux équations de LAGRANGE
1) w?—av? =+w, w*—(apH)t = (—1)’w

sont en méme temps résolubles ou non, et, encas

de résolubilité, ces deux équations sont du méme

genre. ’
En effet, soit

(2) (ug, v), (ug, vy), ..o, Wy, D), oo

une suite quelconque, formée des solutions de la premiére
des équations (1), il s’agit de démontrer nne congruence
de la forme

©) by =0 (mod p), 1=<p<p—1,

pourvu que le paramétre w ne soit pas multiple de p.“
A cet effet, considérons tout d’abord I'hypothése w =1,

savoir ' ’

4) vy =0 (mod p),
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le nombre premier p est, par rapport a la suite (2), de
Vordre 1.

Appliquons ensuite la congruence
5) Ayyy =0 (mod p), p=4v+3,

démontrée par M. RascH, dans mon Mémoire susdit, il ré-

sulte, en vertu de la formule récursive générale

(6) U, =B, +v A,
que la congruence
©) Usio = 0 (mod p)
entraine cette autre
(7 bis) uy, =0 (mod p).

Abstraction faite de- ces deux cas spéciaux, nous avons

donc a étudier les congruences

(8) @B, +v;A. =0 (mod p),

ol ni u; ni py n’est multiple de p.
A cet effet, supposons ou

)] 1<r<2y

ou

(9 bis) 2v+2<r<4y+41,
puis posons '

(10) u, = at+pk, v, =8+pk,,

olt k el &y sont des entiers non négatifs, tandis que
(10 bis) l=e=p—1, 1<g<p—1,

nous désignons par le symbole (&, 8) les deux équations
(10), suppléées par les conditions (10 bis), et la congruence
(8) se transforme en celle-ci N

(1 AB+Bae=0 (mod p).
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Supposons ensuite tout d’abord que r soit un indice
_ fixe, puis introduisons, dans (11), successivement

(12) e=1,2,3,..., p—1,

nous aurons, pour 8, les valeurs inégales

(12 bis) g=s", s 3221’

de sorte que ces valeurs de 8 ne sont autre chose que les
nombres (12), pris dans un ordre inconnu.

Ceéla posé, nous avons tout d’abord & démontrer I'im-
possibilité d'une équation de la forme

(O TN ()]
Sy = Sy

‘ot r et g sont des indices inégaux.
A cet effet, supposons que les deux congruences
A A+Be=0 (mod p)
A B+ B =0 (mod p)

soient satisfaites par les mémes valeurs du couple (e, 8),

nous aurons, en éliminant 8, puis supposant q > r,

B, ,a =0 (mod p),

ce qui est impossible parce que ni « ni B, , ne peut étre

multiple de p, car on aura évidemment
g—r<<p—1,
et B, est le premier des nombres B, qui soit divisible
par p.
Ces remarques faites, il est évident que les
4v(p—1) = (p— 1 (p—3)
valeurs du couple (e, 8), ainsi détermindes a l'aide des

nombres (12) et (12 bis), sont inégales, de sorte qu’il ne
nous reste que d’étudier la congruence
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(14 *—av* =0  (mod p),

toujours résoluble, parce que a est résidu quadratique de p.
A cet effet, désignons par

(15) Iy Tgs vnns Iy, 151, <p—1
les résidus quadratiques de p, de sorte que
(15 bis) T'e =a (mod p),
la congruence (14) n’est autre chose que celle-ci
(16) r, = rer, (mod p),
et cette congruence est certainement résoluble, parce que
p et r; sont premiers entre eux.
Quant aux valeurs de n et v, tirées de la congrunence
(14), posons
r, = D‘Z = (P*"éu)z (mod p),
ol nous avons constamment
. 1S ey = p*l
pour toutes les valeurs de lindice g, savoir
1< w=<2v+1.

Remarquons ensuite que la congruence (16) exclut cette

autre
r, =rgry, (mod p), x & w,

il est évident que la congruence (16) donnera précisément
2p—2

valeurs inégales du couple (a, A, savoir, pour e les valeurs

a7 a= o, o=pea,

et, pour 2 les valeurs correspondantes

(18) 8=, B=p—u,
ou :
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(18 bis) B=p—ea,, B=a,.

Cela posé, nous avons encore a démontrer que les
2p—2 valeurs du couple («, 8) ainsi déterminées, par les
formules (17) et (18), sont différentes des (p—1) (p—3)
valeurs du couple (e, 8), déterminées par les congruences (11).

Or, supposons que les deux congruences

A, 8+Ba=0 (mod p)
«®*—af? =0 (mod p)

solent simultanément résolubles, nous aurons, en élmi-
nant e,

(A2—aB) g = (—1)# =0 (mod p),

ce qui est inadmissible, parce que g n’est pas divisible
par p.

Les valeurs du couple (e, 8), déterminées par les for-
mules (12), (17) et (18), épuisent donc toutes les (p—1)°
valeurs possibles de ce couple, de sorle que, w n’étant pas
multiple de p, les deux équations (1) sont simultanément
résolubles ou non, et, en cas de résolubilité, ces deux
équalions sont du méme genre parce que (2) est une suite
quelconque, formée des solutions de la premiére de ces
deux équations.

Quant au calcul des solutions de la derniére des équa-

tions susdites, savoir
(19) n—(ap?)ov® = (=1’ w,

4 T'aide de celles de la premiére de ces deux équations,

appliquons les formules récursives de LAGRANGE
° 4
(_ 1)kA

= Ak Ar + aBl: Br ’ B = Ak BI‘ + Bk Az'

fe~-r k+4-r

N : k
= Achr—aBkBr’ (—1) Bk*r = BkAr_AIcBr ’

Ie—r
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ou il faut admetire, dans les deux derniéres, k > r, puis

posons
k= 1%_1 = 2v-+1,
il résulte, en vertﬁ de (5)
A, =4, (mod p)
(20) { Bk+1_ =—B, , (mod p),

ce qui donnera la proposition:
II. Supposons rempliesles conditions indiquées
dans le théoréme I, une des congruences

(21) A, v;+Bu, =0 (mod p), 1§r§1’;3,

4

est toujours résoluble.

Quant a la solution primitive d’une suite formée de
solutions de I’équation (19), supposons applicable, dans
la congruence (21), le signe positif, p est de 'ordre r--1,
et la solution primitive de la suite susdite apparlenant a
I'équation (19) deviendra

(22) <u1 A FavB,, %(ler + ulBr)) .

Soit, au contraire, valable la congruence (21) pour le

signe négatif, le nombre premier p divise

UZI(—]‘—{-L = Up—r

et par conséquent aussi le nombre

’
D
F

olt (&), v)) est I'élément général de la suite coordonnée a
celle qui contient (u,, v,), et la solution primitive de-

viendra, dans ce cas,

1
(23) (u’l A_,+aviB,_, })— (uyB,_,+v} Ar_1)> ,
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ou il faut admettre, comme ordinairement,
A4,=1, B,=0.
Or, les formules fondamentales de la théorie des suites

coordonnées donnent, en vertu de (23), pour la solution
primitive du couple susdit, cette autre expression

(23 bis) <| u,A,—av,B,|, %[ulBr—v,_Ar |>,

de sorte que le calcul de la solution (w}, v}) réciproque de
(u,, v) West pas nécessaire pour la détermination de I'élé-
ment primitif des deux suites coordonnées appartenant 2
I'équation (19).

Quant aux cas spéciaux qui correspondent 4 une des
congruences (4) et (7 bis), on aura, comme élément primi-

tif des suites coordonnées appartenant & I'équation (19)

o)

respectivement
(24 bis) <u1Ak+az)1Bk, %(_ulBk—l— lek)>,

ou il faut admettre

k=2y+1 =’%1.

Supposons maintenant que la base a de premigre espéce
soit résidu quadratique du nombre premier

p=4dy+i1,

nous savons que le rang ¢ de p, par rapport a la base a

est diviseur du nombre

p—1 __
5 2v,
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de sorte qu’il n’est pas sir que les deux équations (1)
solent simultanément résolubles, et, en cas de résolubilité
simultanée, ces deux équations ne sont pas généralement
dn méme genre.

Dans le cas, on le rang ¢ est un nombre pair, savoir

o= 2k,
nous auvrons toujours

A, =0 (mod p),

de sorte que la résolubilité de la seconde des équalions
(1) exige, abstraction faite des deux cas évidents

vy =0 (mod p), u, =0 (mod p),

I'existence d'une des congruences (21), ot l'indice r satis-

fait anx conditions
1<r=k—1.

Etudions par exemple la base la plus simple de pre-

miére espéce, savoir
a= 2

2

nous aurons, pour les premiéres solutions de I'équation de

FerMaT correspondante, les expressions

(1,1) (3,2) (7,5) (17,12) (41,29) (99, 70)

(25) { (239, 169).

Cela posé, il est évident que le nombre premier 7 est
du rang 6, par rapport a la base 2, supposons donc que
le parameétre @ ne soit pas multiple de 7, les deux équa-
tions

(26) B?—202 =+w, ?—980*=(—1)w

sont en méme temps résolubles ou non, et, en cas de ré-

solubilité, ces deux équations sont du méme genre.
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De plus, il résulte, en vertu de la suite (25), que le
nombre premier 17 est, par rapport 4 la base 2, du rang
8, de sorte que la résolubilité de I'équation

w?—3780% = (—1)%w,

ol tous les facteurs premiers de w sont nécessairement,
comme dans les équations (26), de la forme 8y -1, exige

I'existence d’'une des six congruences

vy, =0 (mod 17)
30,4+ 20, =0 (mod 17)
7v,+5u, =0 (mod 17).

Quant a la seconde valeur maximum p-+1 du nombre
premier p, nous avons a démontrer le théoréme:

III. Supposons que le nombre premier impair p
soit, par rapport a la base a, du rang p+1, les
deux équations de LAGRANGE

(27) w—avt= 4w, B*—(ap)Hv® = (— e

sont, quels que soient du reste a et p, simultané-
ment résolubles ounon, et, en cas derésolubilité,
ces deux équations sont du méme genre.

En effet, posons
p=2v+1,
nous aurons
A, =0 (mod p);

remarquons ensuite que les congruences (8) épuisent, pour
1=Zr<y—1, »+1Zr<2v—1,

toutes les (p—1)? valeurs possibles du couple (oc; B, la
démonstration du théoréme III ést évidente.

De plus, la solution primitive de la derniére des équa-



16 Nr. 7. NigLs NIELSEN:

tions (27) se détermine a l'aide des expressions (23) et
(23 bis), ol il faut admettre

1<r<y—1.

Remarquons, en passant, gque la méthode appliquée,
dans la démonstration des théorémes 1 et III, montrera
clairement que le rang du nombre premier impair p, par
rapport & une base quelconque a, ne peut jamais dépasser
p+1, ce qui est, au contraire, possible pour le rang du
nombre composé p.

Revenons maintenant a la base a = 2, il résulte, en
vertu de la suite (25), que les nombres premiers

s 11 19

sont, par rapport 4 la base a = 2, respectivement du rang
4 12 20,

de sorte que les équations

2 —1802 = (—1)0w, w?—2420% = (—1)%0,
(28) .
u?—722p% = (—1)%e

sont toujours résolubles et du genre maximum, pourvu
que tous les facteurs premiers du paramétre » soient de
la forme 8y -1, sinon les équations (28) sont irrésolubles
toutes les trois.

En terminant cette Note, nous avons encore i regarder
I'hypothése

a=2, p=13;

remarquons que 13 est, par rapport a la base 2, du rang 7,
la résolubilité de I’équation

(29) W —3380 =t w
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exige que tous les facteurs premiers de w soient de la
forme 8»41, et que 13 divise un des nombres

vy, vt+uw, 3v+2n, 6p,—buy,
20y —uy, 20,+3wy, vi—uy.
Or, remarquons que 13 est, par rapport a la base 2,
de la hauteur 2, parce que B; = 169, il n’est pas str que

I'équation (29), supposée résoluble, soit du genre maximum,
ce qui a toujours liew pour les équations (26) et (28).

Vidensk. Selsk. Math,-fysiske Medd. V, 7.
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111
Sur la multiplication des équations de Lagrange.

Dans un Mémoire récent', jai souvent appliqué la
multiplication de deux équations:de LAGraNGE qui corres-
pondent ou au méme parameétre ou 2 des paramétres pre-
miers entre eux.

M. RascH a poussé plus loin ces recherches, en étudiant
la maultiplication de deux équations de LAGRANGE aux para-
metres quelconques,

En suivant le développement de M. Rascu, nous re-
marquons tout d’abord que l'équation de LAcrANGE

(D n?—ar® = (—1)%w

n’'est jamais résoluble, & moins que a ne soit résidu qua-
dratique de w; c’est-d-dire qu’il existe un positif entier b,
tel que '

2 a =50 (mod w),

ce qui donnera, en veriu de (1),

3 (u+bv)(u—>bv) =0 (mod w).

Remarquons ensuite que le nombre 2 est le seul divi-

seur commun des deux facleurs
4) ut+bv, u—>br

qui divise aussi w, car un diviseur commun des deux

nombres (4) est aussi diviseur de leur somme 2u, et u et

1 Recherches sur les équations de LAGRANGE.
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w sonl premiers entre eux; cest-d-dire qu’il existe une dé-

composition de la forme
5) 0 = wy W,
ou de la forme

(5 bis)

1))
5 = 0y Mg,
selon que @ est impair ou pair, el ol w; et w, sont pre-

miers entre eux, de sorte que l'on aura simultanément
6) utbv=0 (mod w;), u—bv =0 (mod w,).

En effet, ces deux congruences sont évidentes, ' pourvu
(que ® soit un nombre impair; soil, au contraire, w un
nombre pair, un des premiers membres des congruences
(6) est un nombre de la forme 4k+2, parce que leur
somme 2u est précisément de celte forme. ’

Ces remarques faites, il est facile de démontrer le lemme
fondamental: ' ,

I. A chaque couple de suites coordonnées, for-
mées des solutions de I’équation (1), correspond
une décomposition de la forme (5) ou (5 his), o
w, el wy sont premiers entre eux.

En premier lieu, il est évidenl qu'une solution quel-
conque de I'équation (1), exige une décomposition de la
forme susdite, de sorte que les congruences (6) soient rem-
plies. _
Soient, en second lieu, (u,, v,) et (u,, v,) deux solutions
de I'équation (1) qui correspondent a la méme décompo-
sition (5) ou (5 bis), il existe des exposanls m et n,

tels que

[ ' u +(—1)"bo,
™ l w—(—1)"bv, =

Il

0 (mod @),
0

(mod w,).
2#
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4+ (—1)"bv, =0 (mod w,),

(7 bis) N
n,—{(—1) boy =0 (mod w,),

i

Multiplions ensuite les deux premiéres, respectivement
les deux derniéres, des congruences (7) et (7 bis), nous
aurons, en posant

m+n=p,
puis tenant compte de la congruence (2), les deux autres

congruences’
agu, + (—1)av vy + b(uo, +(—1)"wy0,) =0 (mod w),
ce qui donnera
ut, + (—D"av,0, =0 (mod o)
oy +H(—1D w0, =0 (mod w),

car w et b sonlt premiers entre eux. Et ces deux derniéres
congruences ne sont possibles a moins que les deux solu-
tions (u;, vy) et (uy, v,) n'appartiennent au méme couple
de suites coordonnées.

Nous remarquons expressément qu'il existe générale-
ment des décompositions de la forme (5) ou (5 bis), aux-
quelles ne correspond aucune solution de I'équation (1),
ce qui a toujours lien, pourvu que cette équation ne soit
pas du genre maximum.

Supposons ensuite que le parameétre » de V'équation (1)
contienne r facteurs premiers inégaux, il exisle précisément
2" décompositions de la forme (5) ou (5 bis), pourvu que
w ne soit pas de la forme 4k + 2; dans ce cas, le nombre
des décompositions susdites se réduit a 2" .

Cela posé, nous avons de nouveau démontré le théo-
réeme, essentiel dans la théorie des équatlions de LAGRANGE:

II. Supposons que le paramétre w contienne r

facteurs premiers inégaux, le genre de I’équation
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-1 X :
" ou a 2", selon que m est

(1) est au plus égal & 2
de la forme 4k 42 ou non.
Etudions maintenant la multiplication des deux équa-

tions de LAGRANGE
® —ar? = (—1D)"w,, v®—av®= (— 1%, ,
dont les paramétres w, et w, ont ou le plus grand commun

diviseur impair ¢ ou le plus grand' commun diviseur pair

20, puis posons

(9 m = @G, oy = 0¥
respectivement
(9 bis) wy = 200, wy = 2¢7,

les nombres ¢ et ¢ sont toujours premiers enire eux.

Posons ensuite
(10) 0 = 010201035

ot les quatre facteurs qui ‘ﬁgurentvau second membre sont
deux & deux premiers entre eux, puis choisissons ces quatre
facteurs, de sorte qu'il existe une solution (uy, vy) et (u,, v5)
de chacune des équations (8) qui satisfont, en vertu de (2)
et (6), aux congruences

11 u,-+bo, =0 (mod g,0,), u;—bv; =0 (mod ¢} 03)
(11 bis) u,+bv, =0 (mod ¢,0\), u;—bvy, =0 (mod g505) -

nous aurons, par le méme procédé que dans le cas précé-
dent,

12) n ity +av vy = nyoytuyvy =0 (mod ¢ gp)

(12 bis) w ua—av vy = u,0,—uy0; = 0 (mod ¢, ¢5).

Cela posé, je dis que les deux nombres entiers

(13) o = 5’-’—1——+a01”3, A= Uy Oy U0y
0102 0102
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ne peuvent jamais avoir dautres facteurs communs cque
les nombres 1 et 2, et que c’est la méme chose pour ces

deux autres nombres entiers

(13 bis) » = 27 R N Lk L
019 0103
Quant a la démonstration de ce postulat, nous pouvons
évidemment nous borner & I’étude des nombres « et 8.
Soit donc k le plus grand commun diviseur de « et 3,

de sorte que

w u, +avio, =0 (mod kofe,)

[
=

vyt uyv, = (mod kg o),

nous aurons
@i —avHu,v, =0  (mod ko) es)
(mod kg}g,) .

l
=]

(i —avd)uv, =

ce qui donnera ‘
20,050 = 290,057 (mod k);
c’est-a-dire que nous aurons nécessairement
20,05 =0 (mod k),
car o et = sont premiers entre ecux. Et cette derniére con-
gruence entraine, en vertu de (13 bis), ces deux autres
U ly— a0 0y = Wy —uyv; =0 (mod k),
ce qui donnera finalement | ‘
2mu, = 2av,0, = 20,0, = 20,0, = 0 (mod k),

congruences, qui ne sont possibles que pour

| =1, k=2,
el il est évident que les hypothéses (9 bis) donnent toujours

k=2,

Dans ce cas, les deux nombres entiers
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(14) Uty + avyv, 8 i vy + 1,0
oy = — o5 > — = & e =
2012 2010

sonl premiers entre eux, et c’est la mé&me chose pour

. e — AV Uy Uy Dy — Uy U
(14 bis) .z = 2S00 g el

F A "~ — ;
! 2 ¢4 0% ! 20105

Cela posé, nous avons démontré la proposition:

III. Choisissons, comme nous venons de l’in-
diguer, les quatre facteurs ¢;, ¢\, 0, 05, la multi-
plication des deux équations (8) conduira a ces

deux aulres équations résolubles

(15) w—av? = (—1)1+% (e 00) 20
(16) u?—av? = (— 1) (g, )20

En effel, on voit que ces équations admettent ou la
solution (e, 8) respectivement (x, 2) ou la solution (e, 8)
respectivement (x;, 4,), selon que les deux paramétres o,
et w, ont leur plus grand commun diviseur impair oun pair.

Quant anx solutions des équations (15) et (16), sup-
posons que les solutions (uy, v,) et (uy, vy) correspondent
respectivement aux décompositions

0= 010y, T =TTy,

2

je dis que les solutions susdites correspondent aux dé-

compositions
2 2 a2
Q1017101 OaTys 001%5 03 07 -
En effet, les congruences (11) et (11 bis) deviennent ici

. a,+bv, =0  (mod g,0,0))
a7 u,—bv, =0 (mod ¢} 0,0)
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respectivement

u,+br, =0  (mod ¢,¢)7)

(17 bis) { 0 (mod g,0,7,),

Il

uy — b,

et nous aurons immédiatement le résultat susdit, en multi-

pliant les congruences (17) et (17 bis).

Forelagt paa Medet den 9. Februar 1923,
Frerdig fra Trykkeriet den 8. September 1923,





